Matrices 2 x 2 II: valeurs et vecteurs propres
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Exercice 1 : Calculer

l.a le produit des matrices suivantes:
1 2 3 1 -1 2
2 1 4 3 7 In(2)

1.b Le déterminant et la trace des trois précédentes matrices. Ainsi que le détermi-
nant du produit et le produit des déterminants. Que remarquez-vous?

1.c L’inverse de ces mémes matrices.

Exercice 2 :

2.a Pour les matrices suivantes déterminer les valeurs propres et les vecteurs propres.
1 -1 1 1/2
2 4 3/2 0

2.b Endéduire la forme de la matrice représentant les applications correspondantes,
dans une base de vecteurs propres. Donner les matrices de passages.

2.c En déduire les solutions des systémes

Upi1 = 2Uy — Uy ot 2Upy1 = 2Uy + Uy
Upa1 = 2Uy + 40y, 20,41 = 3uy

Exercice 3 : Méme exercice avec les matrices

(% 3)

et en étudiant les systemes

Upt1 = Up + Up ot Upi1 = Uy — Uy
Upt1 = —2uy + 30,



